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圆锥曲线的一个统一性质
——— 对２０１２年福建高考（理数）第１９题的推广

? 北京师范大学（珠海）附属高级中学 　 黄 晓

一、问题背景

本论文所发现的圆锥曲线的统一性质源于福建
省２０１２年高考理科数学第１９题，题目如下：
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标平面内是否存在定点Ｍ，使得以ＰＱ 为直径的圆恒
过点Ｍ？若存在，求出点Ｍ 的坐标；若不存在，说明理
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二、推广

我们注意到直线ｘ＝４恰好是椭圆Ｅ 的右准线，
而圆过的定点Ｍ（１，０）恰好是椭圆的右焦点，于是把
问题（Ⅱ）所得结论推广为一般的情况可得下面的猜
想：
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再考虑猜想１的逆命题得猜想２：
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为直径的圆过定点Ｍ（ｃ，０），则直线ｌ与椭圆相切．
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．又设过椭圆上点Ｐ（ｘ０，ｙ０）的切线

为ｌ１，则ｌ１的方程为：
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故ｋｌ＝ｋｌ１，所以直线ｌ与椭圆相切．
由猜想１和猜想２我们得到下面的命题：
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把命题１推广到双曲线和抛物线上分别得命题２
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设过抛物线上点Ｐ（ｘ０，ｙ０）的切线为ｌ１，则ｌ１ 的方程
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线ｌ与抛物线相切．

三、结语

命题１、命题２和命题３反映了圆锥曲线的一个新
的统一性质：动直线ｌ与圆锥曲线Ｅ 有公共点Ｐ（ｘ０，

ｙ０）且与曲线右准线交于点Ｑ，则直线ｌ与曲线相切当
且仅当以ＰＱ 为直径的圆过曲线的右焦点．我们在

２０１２年安徽高考理科数学中的第２０题看到了该性质
的身影，说明该性质具有一定重要性．另外，我们在文
章里只讨论了右准线与右焦点的情况，读者可以类比
讨论左准线与左焦点的情况．Ｗ
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